Budi 1:
HANG DANG THUC — PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU
RUT GON BIEU THUC

o A(B+C)=AB+AC e (A+B)(C+D)=AC+AD+BC+BD
o (A+B) =A’+2AB+B? o (A-B) =A’-2AB+B?

e A’ B’-(A+B)(A-B)

o (A+B) =A’+3A’B +3AB% + B’ © (A-B)'=A"-3A’B +3AB’ B’

o A+B=(A+B)(A - AB+B?) o A-B°=(A-B)(A’+AB+B?)

Bai 1: Rt gon biéu thirc
a. (x—3)(x+5)—(x-2)(x+2) b. (

C. (x—2)2 +(x+3)2 —-2(x-1)(x+1) d. (x—2)2 +(x—1)(x2 + x+l)—x(x—2)(x+2)

X — y](x2 +4xy +16y2)+4(4y3 —%x?’ +1j

N

Bai 2: Chirng minh cac biéu thtc sau khdng phu thudc vao bién
a. (x-1)"-2(x=3)(x-1)+(x-3)’ b. (x-1)°—(x+2)(x*—2x+4)+3x*~3x

Bai 3: Phan tich da thirc thanh nhan tu

a. 7TX*—=Txy—4x+4y b. x*—2x—-4y* -4y C. X’ +10x* +25x—xy’
d. 2x—2y—x*+y® e. X>—4x*+12x-27 f. xX*+6x—y*+9
g. X*+x—6 h. x*—x*-4x*+8x—4 I 2x*+4x-30

Bai 4: Tim x, y biét
a. x*-64x=0 b. x*—6x*+12x-8=0 C. x*-16—(x—4)=0
d. 6x(x—-5)=x-5 e. X’-7x-6=0 f. x*—4x* =—4x
9. (2x+1)° =(3+x)’ h. x*+y?—6x+6y+18=0

Bai 5: Lam tinh chia:

a. (15x5y2+25x4y3—3Ox3’y2):5x3y2 b. (x3—2x2+5x—10):(x—2)
Bai 6: Cho biéu thue A= X2 3
Xx+3 (x—2)(x+3)
a. Tim diéu kién xac dinh va rdt gon A c. Timx d¢ A=5A=0.
b. Tinh gié tri ctia A tai x=-2 d. Tim xeZ d& AeZ
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x-1 x+1 4
x+1 x-1 1-x°
a. Tim diéu kién xac dinh va rdt gon A c. Timx dé B=-3

Bai 7: Cho biéu thirc B =

b. Tinh gié tri cia B khi x> —x=0 d. Vi gié tri ndo cua x thi B<0.

5x+1 1-2x 2

Bai 8: Cho biéu thirc C ="~~~ — _
X" =1 XxX°+x+1 1-X

a. Ratgon C c. Timx dé C > 0.

b. Tinh gia tri ciia C khi |x| =4 d. Tim xeZ @ CeZ
Bai 9: Cho biéu thuc M :( 1 x| 1 ME_ J

X=2 4-x° 2+Xx)\X

a. Ratgon M b. Tinh gia tri cuia M tai x théa man x> -5x+6=0

C. TimxdéM:% d. Tim xeZ & M eZ
Bai 10: Tim GTLN, GTNN (néu c6) cua cac biéu thuc sau:

a. A=—4—x*+6Xx b. F=(x-1)(x-3)+11

2000
c. G=(x-3)+(x-2) d H=—""
(x=3)" +(x-2) X* +2X+6

BAI TAP VE NHA BUOI 1

Bai 1. Phan tich da thic thanh nhan tu

a. a’-3a+3b-b’ b. a®+6ab+9b° -1
C. 4x*—25+(2x+7)(5-2x) d. x*+2x-15

e. 2x°+3x*-5x f. 2x°—4x*+2x-4
g. x*—4x*>—8x+8 h. x*—7xy+10y?

Bai 2. Rut gon biéu thirc
a. [(3x=2)(x+1)=(2x+5)(x 1) |:(x+1) b, (2x+1) =2(2x+1)(3- X)+(3-x)
C. (x=1)"—(x+1)(X* = x+1)—(3x+1)(1-3x)

Bai 3. Thuc hién phép chia:
a. (2x2+2x—4):(x+2) b. (2x3—5x2—x+1):(2x+1) C. (x3—2x+4):(x+2)
d. (x3—3x2):(x—3) e. (x4—x—14):(x—2) f. (x3+x2—12):(x—2)

g (17x —6x" +5%° —23x+7):(7-3x* —2x)
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Bai 4. Tim x biét

a. x*—25x=0 b. x*+4=5x%*
C. X*+27+(x+3)(x-9)=0 d. 4(x—2)2:25(1—2x)2
e. (3x—5)(2x-1)—(x+2)(6x-1)=0 f. (3x+2)(3x—2)—(3x—1)2:5

X+3 X—3 9—-x2 3+X

a. Ratgon A b. Tinh gia tri cia A biét x> —x—-2=0

2
Bai 5. Cho biéu thtrc A=( X 2 X ‘1j;[2_x_+5)

c. TimxdéA:%
2 N 2
BAi 6. Cho biéu thic p=| 27Y _ 4Y" 27V ). ¥y =3y . 1
2—-y y'-4 2+y) 2y’-y’ y-3
a. Ratgon P b. Tinh gia tri cia P biét 2y? —3y—2=0

2 2
Bai 7. Cho biéu thic A=| * 4+ & 1 |/ 5, 10X
X*—4x 6-3x Xx+2

X+2
a. Rutgon A b. Tinh gia tri cua P tai [x—2/=4
c. Vi gia tri ndo caa x thi A =2 d. Timxdé A<0

e. Tim céc gia tri nguyén cia x dé A c6 gia tri nguyén

Y 2 2
Bai 8. Cho bidu thac B = *1=%) :Kl X +xj(1+x -XH

1+ x° 1-x 1+X
a. Rutgon B b. Chuang minh B > 0 véi moi x >0
2 (X+2)2 x? x> +6x+4
Bai 9. Cho biéu thuc C = .(1— )—
X X+2 X

a. Rut gon biéu thirc C

b. Tim gia tri cua x dé C c6 gia tri 16n nhat. Tim gia tri [on nhét iy

2 2
BAi 10. Chobiduthuc D= [ X 2% &X' .(1—1—32j
2X°+8 8-4x+2x°—X X X
a. Ritgon D b. Tim gia tri cua x dé gia tri cua biéu thic D bang 0
Bai 11. Tim gié tri nguyén cta x dé tai d6 gia tri mdi biéu thirc sau 1a 1 s6 nguyén
3 2
A= 2 C:3X —4x+x-1 B = X—3 D:3X -Xx+1
X—3 X—4 X+2 3X+2
Bai 12. Tim GTLN, GTNN (néu c6) caa cac biéu thirc sau:
a. B=3x*-5x+7 b. E=—x*—4x—y*+2y
col= 2 d. M= +3
6x—x"-14 4x% +1
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Budi 2:
GIAI PHUONG TRINH — BAT PHUONG TRINH

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a. 5—(x—6)=4(3-2x) b. 3-x(1-3x)=5(1-2x) C. (x=3)(x+4)-2(3x-2)=(x-4)’
3x+2 3x+1 5 2x-1 x-2 Xx+7 X—-23 x-23 x-23 x-23
d. - =—+2X e. - = f. + = +
2 6 3 5 3 15 24 25 26 27

Bai 2: Giai cac phuong trinh sau:
a. 9x* —1=(3x+1)(4x+1) b. 3x—15=2x(x-5) c. 2x(x-1)=x*-1
d. x*+4x-5=0 e. X*-5x*+6x=0 f. xX*+9x*>-4x-36=0

Bai 3: Giai cac phuong trinh sau:

2X+5 X-5 5x-2 X 2X—3 3
=-3 b. 1= : C. +2= +
X—2 X+3 9—x X+1 X x(x+1)
4 X*t2 1-x_ 3x-8 e X-2 3 _2(x-11)-19 fooX o 2x X
X 4-x  xP—4x " 5+x x-5 x? —25 CO2x+2 xP-2x-3 6-2x

Bai 4: Giai cac phuong trinh sau:

a. [9+x=2 b. [2x-3=x-3 C. [2-x=2x-1

@D

d. [-2x=x-3 . [3x-1-x=2 f. [ox—4|=|x+1

Bai 5: Giai cac bat phuong trinh sau va biéu din tap nghiém trén truc sb

a. 3x+4>2(x+1)-3 b. (x-1)(x+2)>(x-1+3 . %28%1
g, 2+l 4. 3x-1 e. X719 £ 2354
4 3 X—3 X+5

B&i 6: Cho phuong trinh (4+m?)x—8x+2-m=0 V&i an $6 X.
a. Giai phuong trinh khi m=-5
b. Tim diéu Kién ctia m dé phuong trinh c6 mot nghiém duy nhat.

c¢. Tim m dé phuong trinh c6 nghiém x =%
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BAI TAP VE NHA BUOI 2
Bai 1: Giai cac phuong trinh

a. (2x-1)x2+9(1-2x)=0 b, (2x—1)" ~(x+3)° =0 C. 4x% —1+(1-2x)(x+11)=0
d. 3x*—7x+4=0 e. %4—X—5—XT+3—X—22 f. (x=5)(6x+3)=(2x-7)(3x+5)
g. x+4_2 1o 5_2 X h. X+4 3x+2:x—1 i >§—1 :i

5 3 6 5 10 3 X" —4 2-X
poox#0 3 2 o1 2 3 17 1
" x2—x—2 x+1 2-x Cox+l P -xP-x+1 1-x* 0 x-1 x=2 (x-1)(2-x)
m. [2x+5/=6 n. [3x+1|=6-x 0. |5-2x|—4=x

Bai 2: Giai cac bat phuong trinh sau va biéu dién tap nghiém trén truc sb:

a. —9x+3>0 b. 3x+2>-7+5x C. (x+1)(x=2)<(x—4)(x+4)
— — — — 2_
g 2= X9 e. 3)2( >0 . X1
3 4 X +1 9-2x
g. XLZSO h. ﬂzl i __3<i
X—-3 S5+ X X+2 3-X
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Budi 3:
GIAI BAl TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH
(TOAN CHUYEN PONG)
Loai 1. Toan chuyén déng

e Goi s la quing dudng dong tir di, v 1a van tc, t 1a thoi gian di, ta co: s=vt

Bai 1. Mot ngudi di xe may tir A dén B véi van téc 25km/h. Lac vé nguoi dé di voi van tée
30km/h nén thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 20 phit. Tinh quang duong AB?

Bai 2. Hai nguoi di tr A d&n B, van toc ngudi tha nhit 1a 40km/h, van téc nguoi thir hai 1a
25km/h. Pé di hét quing dudng AB, nguoi tht nhat can it hon ngudi thir hai 12 1gio 30 phit. Tinh
quang duong AB?

Bai 3. Anh Nam di xe dap tir A dén B véi van toc 12km/h. i duoc 6km, xe dap hu, anh Nam
phai di bang 6 t6 va di dén B sém hon dy dinh 45 phut. Tinh quing dudng AB, biét van tc cua 6
t6 1a 30km/h.

Bai 4. Mot xe 6 t6 dy dinh di tir A dén B véi van téc 48km/h. Sau khi di dugc 1 gio thi xe bi hong
phai ding lai sira 15 phut. Do d6 dé dén B ding gio du dinh 6 t6 phai tang van téc thém 6km/h.
Tinh quang duong AB?

Bai 5. Mot 6 t6 phai di quang duong AB dai 60km/h trong mét thoi gian nhat dinh. Xe di ntra dau
quang duong voi van tée hon du dinh 10km/h va di v6i ntra sau kém hon du dinh 6km/h. Biét 6 to
dén dung du dinh. Tinh thoi gian du dinh di quiang duong AB?

Loai 2. Toan chuyén déng cung chiéu

e Quing duong ma hai chuyén dong di dé gap nhau thi bang nhau
e Cung khoi hanh: teg cham — tednhanh = Unghi (Taén som )
o Xuét phét trudC sau: teg wuse — todsan = Ldisa

tcd sau + 1:di sau + 1:dén som — t cd trude

Bai 1. Luc 7h mot nguoi di xe may khoi hanh tir A véi van téc 30km/gio. Sau d6 mot gio, nguoi
thir hai ciing di xe may tir A dudi theo véi van téc 45km/gio. Hoi dén may gio nguoi thir hai méi
dudi kip nguoi thir nhat? Noi gap nhau cach A bao nhiéu km?

Bai 2. Mot tau chd hang kha hanh tir TP H6 Chi Minh véi van téc 36km/h. Sau d6 2 gid mét tau
cha khach ciing xuat phat tir ¢ dudi theo tau hang véi van toc 48km/h. Hoi sau bao 1au tau khach

gap tau hang?
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Bai 3. Mot xe dap khai hanh tir diém A, chay véi van téc 20 km/h. Sau d6 3 gio, mot xe hoi dudi
theo vai van téc 50 km/h. Hoi xe hoi chay trong bao l4u thi dudi kip xe dap?

Bai 4. Mot chiéc thuén khoi hanh tir bén song A, sau d6 5 gio 20 phit mot chiée ca nd ciing chay
tir bén séng A dudi theo va gip thuyén tai mot diém cach A 20km. Hoi van téc cua thuyén? Biét
rang ca nd chay nhanh hon thuyén 12km/h

Bai 5. Luc 6 gio 30 phat sang, An di hoc bing xe dap véi van téc 16 km/h. Trén con dudng do, lac
6 gio 45 phit bd An di 1am bang xe may véi van téc 36 km/h. Hoi hai nguoi gap nhau Ilc may gio
va cach nha bao nhiéu km?

Loai 3. Toan chuyén déng ngwoc chiéu

e Hai chuyén dong dé gap nhau thi S,+S,=S

e Hai chuyén dong di dé gap nhau: t, =t, (khong ké thoi gian di sém)

Bai 1. Hai 6 t6 khai hanh tir hai bén cach nhau 175km dé gap nhau. Xe I di sém hon xe 1114 1 gio
30 phut véi van tc 30km/h. Van tc caa xe 11 1a 35km/h. Hoi sau may gio hai xe gip nhau

Bai 2. Mot 6 td khoi hanh tir A Ilc 4 gio sang vé B véi van téc 60 km/h. Bén 5 gio mot 6 t6 khéc
khoi hanh tai B va di vé A véi van téc 70 km/h. Hai xe gap nhau luc 8 gid. Tinh khoang cach tir
A dénB

Bai 3. Luc 7 gio sang mat 6 td khoi hanh tir A dén B véi van téc 65km/h. Pén 8 gio 30 phut mot
xe 0 t6 khac xuat phat tir B dén A véi van téc 75km/h. Hoi hai xe gap nhau Ilc may gio? Biét
rang A cach B 657,5km

Loai 4. Toan chuyén ddng xudi — nguec dong

e Van toc xudi dong nudc = Van toc lac nudce yén lang + Van tée dong nudc

e Van téc ngugce dong nudc = Van toe lac nudc yén lang — Van tée dong nude

Bai 1. Mot ca-no xudi dong tir A dén B hét 1h 20 phut va ngugc dong hét 2h. Biét van téc dong
nuéc 1a 3km/h. Tinh van téc riéng cua ca-no?

Bai 2. Mot ca-nd xudi tir bén A dén bén B véi van toc 30km/h, sau d6 lai nguoc tir B tro vé. Thoi
gian xudi it hon thoi gian di nguoc 1 gio 20 phat. Tinh khoang céach gitra hai bén A va B biét rang
van téc dong nuée l1a 5km/h.

Bai 3. Mot do may xudi dong tir bén A dén bén B mat 4 gio va nguoc dong tir B vé A mat 5 gio.

Van toc cua dong nudc 1a 2 km/h. Tim chiéu dai quing duong tir A dén B
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BAI TAP VE NHA BUOI 3
Bai 1. Mot xe van tai di tir dja diém A dén dia diém B véi van toc 50 km/h, réi tir B quay ngay vé
A Vv6i van tbc 40 km/h. Ca di va vé mat mot thoi gian 1a 5 gio 24 phat. Tim chiéu dai quéng
duong tir A dén B. (L1)
Bai 2. Mot nguoi di xe dap tir A d&én B cach nhau 50km/h. Sau d6 1 gior 30 phat, mot nguoi di xe
may ciing di tir A va dén B sém hon 1 gio. Tinh van toc ciia mdi xe, biét rang van téc cia xe may
gap 2,5 1an van téc xe dap. (L1)
Bai 3. Mot nguoi di xe gan may, di tir dja diém A dén dia diém B trén mot quang duong dai
35km. LUc tré vé nguoi d6 di theo con duong khéc dai 42km vai van téc kém hon van téc luot di
la 6 km/h. Thoi gian luot vé bang g thoi gian luot di. Tim van téc luot di va luot vé. (L1)
Bai 4. Mot xe tai di tir A dén B véi van téc 50 km/h. Bi dugc 24 phat thi giap duong xau nén van
téc trén quang duong con lai giam con 40 km/h. Vi vdy da dén noi cham mat 18 phat. Tim chiéu
dai quiang duong tir A dén B. (L1)
Bai 5. Luc 6giol5 phat, mot 6 to di tir A dé dén B véi van téc 70 kmv/h. Khi dén B, 6 t& nghi 1,5
gio, roi quay vé A vai van téc 60 km/h va dén A lic 11 gid cung ngay. Tinh quing duong AB.(L1)
Bai 6. Mot xe may di tir A IGc 8 gio 35 phit véi van téc 36kmv/h. Dén 11 gio 5 phat, mot 6 to
ciing di tir A dudi theo xe may véi van toc 54km/h. Hoi 6 to dudi kip xe may luc may gio? (L2)
Bai 7. Mot xe may du tir C dén B véi van toc 36km/h. Cung lac d6, mot 6 to di tir A cach C
45 km dudi theo xe may véi van toc 51km/h. Tinh thoi gian dé 6 to dudi kip xe may. (L2)
Bai 8. Mot nguoi di xe dap tir A dén B. Nguoi d6 khai hanh Ic 4 gio 24 phat. Vao ldc 6 gio 36
phat, mot nguoi khac di xe dap tir B vé A. Van toc ngudi di tir B Ion hon van tdc nguoi di tir A 14
1km/h. Hai ngudi gap nhau IGc 11 gio. Tinh van téc cia mdi nguoi. Biét quang duong AB dai
158,4 km. (L3)
Bai 9. Mot ca nd xudi dong tir A dén B mat 5 gid va nguoc dong tir B dén A mat 6 gio. Tinh
khoang cach AB, biét van téc dong nudc 1a 2 km/h. (L4)
Bai 10. Hai bén séng A va B cach nhau 40 km. Ciing mét ltc véi ca nd xudi dong tir bén A, ¢o
mét chiéc bé troi tir bén A vai van tdc 3 km/h. Sau khi dén B, ca nd tro vé bén A ngay va gip bé
khi bé d3 tr6i duoc 8 km. Tinh vén téc caa ca nd. (L4)
Bai 11. Mot chiéc thuyén di tir bén A dén bén B hét 5 gio, tir bén B dén bén A hét 7 gio. Hoi mot
dam béo troi theo dong song tir A dén B hét bao l1au? (L4)
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Buoi 4:
GIAl BAl TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH
(TOAN NANG SUAT - LAM CHUNG , LAM RIENG VA BAI TOAN KHAC)

Loai 1. Bai to4n ning suat

Ning suat l1am viéc 1a phan viéc lam duoc trong mot don vi thoi gian
Goi A la khéi lwong cong viéc, n 13 ning suat, t 1a thoi gian 1am viéc. Ta co: A=nt

Bai 1: Mot to san xuit theo ké hoach mdi ngay phai san xuat 50 san pham. Khi thuc hién t6 da
san xuat duoc 57 san pham mot ngay. Do d6 da hoan thanh truéc ké hoach 1 ngdy va con vuot
muc 13 san pham. Hoi theo ké hoach td phai san xuat bao nhiéu san pham?

Bai 2: Hai cong nhan duoc giao 1am mot s6 san pham, nguoi thir nhat phai lam it hon nguoi thir
hai 10 san pham. Nguoi tha nhat 1am trong 3 gio 20 phut, nguoi thir hai 1am trong 2 gio, biét rang
mdi gio ngudi thir nhat 1am it hon nguoi thir hai 17 san pham. Tinh sb san pham nguoi thir nhat

lam dudc trong mot gio?

Loai 2. Bai toan lam chung, lam riéng

e Khi cong viéc khong dugce do bang sé luong cu thé, ta coi toan bo cdng viéc 1a mot don vi
cdng viéc, biéu thi bai sb 1
e Tong ning suat riéng bang nang suat chung khi ciing l1am

Bai 1: Hai nguoi cing 1am mot c¢ong viéc sau 3 gio 20 phat thi xong. Néu nguoi | 1am 3 gio va
ngudi |1 1am 2 gio thi tat ca 1am duoc g cong viéc. Hoi mdi ngudi 1am mot minh trong bao lau thi
xong cong viéc?

Bai 2: Hai truong A va B c¢6 420 hoc sinh thi dd vao 16p 10, dat ti I& 1a 84%. Riéng truong A ti 1é

dd 1a 80%. Riéng truong B ti 16 dd 1a 90%. Tinh s6 hoc sinh thi dd cia mdi truong.

Loai 3. Dang Toan phan trim

Bai 1: Trong thang Giéng hai t6 cong nhan may duoc 800 chiéc 40. Thang Hai, to mot vuot muc
15%, t6 hai vuot mirc 20%, do d6 ca hai to san xuat dugc 945 cai 4o. Tinh xem trong thang dau
mdi to may duoc bao nhiéu chiéc 40?

Bai 2: Hai 16p 8A va 8B c6 tong cong 94 hoc sinh, biét rang 25% s6 hoc sinh 8A, 20% s6 hoc

sinh 8B dat loai gioi va téng sb hoc sinh gioi cua hai 16p 1a 21. Tinh sé hoc sinh ctia mdi 16p.
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Loai 4. Dang Toan c6 ngi dung hinh hoc
Bai 1: M6t hinh chit nhat c6 chu vi 372m néu ting chiéu dai 21m va ting chiéu rong 10m thi dién
tich ting 2862m®. Tinh kich thudc caa hinh chit nhat luc dau?

Bai 2: Tinh canh ciia mot hinh vuéng biét rang néu chu vi ting 12m thi dién tich ting thém 135m?

Loai 5. Dang Toan thém bét, quan h¢ giira cac sé

e S6 c6 hai chir s6 ¢6 dang: xy =10x+y. Diéu kién: x,ye N, 0<Xx,y<9
e Sbcobachitsdco dang: @:100x+10y+z. Diéu kién: x, y,zeN, 0<x,y,2<9

Bai 1. Tim hai sé nguyén lién tiép, biét rang 2 1an sé nho cong 3 1an sb 16n bang —87
Bai 2. Téng cua 4 s6 1a 45. Néu lay sb thir nhat cong thém 2, sé tha hai trir di 2, sb thr ba nhan

Véi 2, s6 thtr tu chia cho 2 thi bdn két qua d6 bang nhau. Tim 4 s6 ban dau
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BAI TAP VE NHA BUOI 4
Bai 1: Mot 16p hoc tham gia trong cay & mot 1am trudng trong mot thoi gian du dinh véi ning
suit 300 cay/ngay. Nhung thuc té da trong thém dugc 100 cay/ngay. Do d6 di trong thém dugc tat
ca 13 6 cay va hoan thanh trudc ké hoach 01 ngay. Tinh sé cay du dinh trong. (L1)
Bai 2: Mot to san xuat theo ké hoach mdi gio phai 1am 30 san pham. Nhung thuc té mdi gio 1am
thém duoc 10 san pham nén di hoan thanh cong viéc truge 30 phuit va con vugt mic 20 san pham
s0 v6i ké hoach. Tinh sb san pham t6 do6 phai 1am theo ké hoach. (L1)
Bai 3: Hai d6i cong nhan cung lam 1 céng viéc. Néu hai doi 1am chung thi hoan thanh sau 12
ngay. Néu mdi doi lam riéng thi d6i mot s& hoan thanh cong viéc nhanh hon d6i 2 1a 7 ngay. Hoi
néu 1am riéng thi mdi doi phai lam trong bao nhiéu ngay dé hoan thanh cong viéc do. (L2)
Bai 4. Hai t6 san xuét cung 1am chung mot céng viéc thi hoan thanh trong 2 gio. Hoi néu lam
riéng mot minh thi mdi to phai hét bao nhiéu thoi gian mai hoan thanh xong céng viéc, biét khi
lam riéng, t thir nhat hoan thanh som hon t6 thi hai 12 3 gio. (L2)
Bai 5: Trong thang dau hai t6 san xuat lam dugc 800 san pham. Sang thang tht hai, t6 mot ting
ning sut 15%, to hai ting ning suit 20% nén di lam dwoc 945 san pham. Tinh sé san pham cua
mdi t6 trong thang dau. (L3)
Bai 6: Theo ké hoach hai t6 phai 1am 110 san pham. Khi thuc hién t6 mot ting ning suat 14%, to
hai ting 10% nén d3 lam duoc 123 san pham. Tinh sb san pham theo ké hoach caa mdi t6. (L3)
Bai 7: Mot manh vuon ¢6 chu vi 1a 34m. Néu tang chiéu dai 3m va giam chiéu rong 2m thi dién
tich tang 45m® Hay tinh chiu dai va chiéu rong cua manh vuon. (L4)
Bai 8: Mot miéng dét hinh chir nhat ¢6 chu vi bang 80m. Néu giam chiéu rong 3m va tang chiéu
dai 8m thi dién tich tang thém 32m®. Tinh kich thudc miéng dit. (L4)
Bai 9. Mot phan sb co tir s6 nho hon mau s6 14 8. Néu thém 2 don vi vao tir s6 va bt mau sé di 3
don vi thi ta dugc phan sb bang %. Tim phan sb da cho. (L5)
Bai 10. Thuong cta hai s6 1 3. Néu tang s bi chia Ién 10 va giam s6 chia di mot nira thi hiéu cia

hai s6 méi 1a 30. Tim hai sb do. (L5)

Page 11



Budi 5 + 6:
CHUNG MINH CAC TU GIAC PAC BIET

1. Hinh thang
e Hinh thang 13 tt giac c6 hai canh d6i song song
e Hinh thang vudéng 1a hinh thang c6 mgt géc vudng
e Hinh thang cén 14 hinh thang c¢6 hai goc ké mot day bang nhau. Trong hinh thang can: Hai
canh bén bang nhau, Hai dudng chéo bang nhau
Diu hiéu nhin biét
e Hinh thang c6 mét goc vubng la hinh thang vuéng
e Hinh thang c6 hai goc ké mot ddy bang nhau 13 hinh thang can
e Hinh thang c6 hai duong chéo bang nhau 1a hinh thang can
2. Hinh binh hanh
e Hinh binh hanh 13 t&r gidc c6 cac cip canh dbi song song
e Trong hinh binh hanh: Cac canh d6i bang nhau, Cac goc di bang nhau, Hai dudong chéo
cit nhau tai trung diém cta mdi duong
Diu hiéu nhin biét
e T gidc c6 cac canh dbi song song 1a hinh binh hanh
e T giac ¢ cac canh dbi bang nhau 1a hinh binh hanh
e Tu gidc c6 hai canh ddi song song va bang nhau 1a hinh binh hanh
e Tu gidc c6 hai duong chéo cit nhau tai trung diém ctia mdi dudng 13 hinh binh hanh
3. Hinh chir nhat
e Hinh chit nhat 1a tir gidc ¢6 bén goc vudng
e Trong hinh chit nhat, hai dudng chéo bang nhau va cit nhau tai trung diém ctia mdi duong
Diu hiéu nhin biét
e T giac c6 ba gdc vuong 1a hinh chit nhat
e Hinh thang can c6 mdt goéc vuong 1a hinh chit nhat
e Hinh binh hanh c6 mét goc vudng 1a hinh chit nhat

e Hinh binh hanh c6 hai dudng chéo bang nhau 1 hinh chit nhat
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4. Hinh thoi
e Hinh thoi [a mot t&r gidc ¢ bdn canh bing nhau
e Trong hinh thoi: Hai duong chéo vuong goc vai nhau, Hai duong chéo la cac duong phan
giac cua cac goc cua hinh thoi
DAu hiéu nhén biét
e Tur gidc c6 bdn canh bang nhau 1a hinh thoi
e Hinh binh hanh c¢6 hai canh k& bang nhau 1 hinh thoi
e Hinh binh hanh c¢6 hai duong chéo vuong goc vai nhau 1a hinh thoi
e Hinh binh hanh c6 mdt duong chéo 1a duong phan giac cua mdt goc 1a hinh thoi
5. Hinh vuéng
e Hinh vudng la tir giac c6 bdn goc vudng va c6 bdén canh bang nhau
e Hinh vudng c6 tit ca cac tinh chat cta hinh chit nhat va hinh thoi
Diu hiéu nhin biét
e Hinh chir nhat c¢6 hai canh ké bang nhau I& hinh vudng
e Hinh chir nhat c6 hai dudong chéo vudng gdc vdi nhau 1a hinh vudng
e Hinh chit nhat c6 mot duong chéo la duong phan gidc cia mdt gde 1a hinh vudng
e Hinh thoi c6 mdt goc vudng la hinh vuéng
e Hinh thoi ¢6 hai duong chéo bang nhau 14 hinh vudng

e Mot tir gidc vura 1a hinh chit nhat, vira 1a hinh thoi thi t&r gidc d6 1a hinh vudng

Bai 1: Cho tam gi4c ABC can tai A. Piém M va diém | th ty 13 trung diém cta canh day BC va
canh bén AC. Goi K 1a diém dbi xang véi diém M qua diém |
a. Chung minh AK // BC b. Chung minh ti giac ABMK Ia hinh binh hanh
c. Tim thém diéu kién cua tam giac can ABC dé tir giac AMCK Ia hinh vudng
Bai 2: Cho tam giac ABC vudng tai A. Goi M, N, P lan luot 12 trung diém caa AB, AC, BC. Goi
D, E lan luot 1a diém ddi xang cua P qua M va N.
a. Tinh AP va dién tich tam gidc ABC biét AB = 6¢cm, AC = 8cm
b. Chang minh tir gidc AMPN Ia hinh chir nhat
. Chung minh t& giac APCE Ia hinh thoi
. Tam giac ABC céan c6 thém diéu kién gi dé ti giac APCE la hinh vudng?
e. Chimg minh AP, BE, CD dong quy.

o o
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Bai 3: Cho tam giac ABC can tai A. Goi M 1a trung diém cua canh AC, vé& diém D ddi xtung véi
diém B qua M.
a. Chung minh tir gidc ABCD la hinh binh hanh
b. Goi H a trung diém BC, K 1a trung diém AD. Tt gidc AHCK 14 hinh gi? Vi sa0?
¢. Chitng minh H, M, K thang hang
d. Tim diéu kién cua tam giac ABC dé t gidc AHCK Ia hinh vudng.
Bai 4: Cho hinh chir nhat ABCD. Ké AN va CM cung vuéng goc véi BD
a. Chang minh DN = BM b. Ching minh tir gidc ANCM la hinh binh hanh
c. Goi K 1a diém dbi xirng voi diém A qua diém N. T& giac DKCB 1 hinh gi? Vi sa0?
d. Tia AM cit tia KC tai diém P. Ching minh rang cac duong thang PN, AC, KM dong quy.
Bai 5: Cho AABC vudng tai A, D la trung diém BC. Ké DE L AC,DF L AB (E € AC,F € AB).
a. Chiing minh riang EF = AD
b. Lay diém G ddi xing véi D qua F. Chuing minh tir giac ADBG Ia hinh thoi
¢. Goi K 1a giao diém cua AG va ED. Chung minh GC, BK, AD ddng quy
Bai 6: Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AB = 2AD. Goi M, N lan luot 14 trung diém ctia AB va CD
a. Chtng minh tir gidc AMCN Ia hinh binh hanh. Tt gidc AMND Ia hinh gi?
b. Goi I 1a giao diém cua AN va DM, K 1a giao diém cua BN va CM. Tt giac MINK Ia hinh gi?
c. Chang minh IK// CD
d. Hinh binh hanh ABCD can thém diéu kién gi thi ti giac MINK 14 hinh vudng? Khi dé, tinh
dién tich cua t gidc MINK, biét AD = 4cm.
Bai 7: Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 BC =2AB, A=60°. Goi E, F theo thu ty 14 trung diém BC,AD
a. Chang minh AE 1L BF b. T giac ECDF la hinh gi? Vi sa0?
c. Tt giac ABED Ia hinh gi? Vi sa0?
d. Goi M 1a diém d6i xting cua A qua B. Chang minh ti gidc BMCD 1a hinh chix nhat.
e. Chitng minh M, E, D thang hang.
Bai 8. Cho AABC can (AB = AC). Goi M, N, P lan luot 13 trung diém cua céc canh AB, AC, BC.
a. T giac MNBC 1a hinh gi? Vi sao?
b. Chirng minh rang MP di qua trung diém O ctia BN
c. Chting minh tir gidc AMPN Ia hinh thoi
d. AABC phai thoa man diéu kién gi dé hinh thoi AMPN la hinh vuéng?
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BAI TAP VE NHA BUOI 5+ 6

Bai 1. Cho AABC vudng tai A (AB < AC). Goi M, N, P lan luot 13 trung diém cua céc canh AB,
BC, AC.

a.

o

f.

Chung minh: AMNQ 1a hinh chir nhat
Tir A ké Ax//BC cit NQ tai K. Chirng minh ANCK 14 hinh thoi

c. Ké duong cao Al ( I thuoc BC). Chirng minh MINQ 1a hinh thang can
d.

e.

Chung minh MI L QI
Tim diéu kién cta tam gidc ABC ¢ AMNQ 1a hinh vudng

Tinh SANCK blét SABC =12 sz

Bai 2. Cho AABC vuong tai C. Goi D 1a trung diém cua AB. Ké DM vudng goc véi AC (M thuoc
AC). Goi E 1a diém ddi xtng voi D qua BC, DE cét BC tai N

a.
b.
C.
d.

Chtrng minh: tir gidc CMDN 1a hinh chir nhat
Tt giac BDCE 1a hinh gi? Vi sao?
Chﬁ'l’lg minh SABC = ZSCMDN

AABC cén c6 thém diéu kién gi dé tt giac ABEC Ia hinh thang can

Bai 3: Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Trén OD lay E, ké CF // AE (F < BD)
a. Chang minh rang: AFCE 14 hinh binh hanh

b.
C.
d.

Cho AF cat BC tai M, CE cat AD tai N. Chizng minh: M, O, N thang hang
Ly K d6i xttng voi C qua E. Xac dinh vj tri ciia E trén OD dé tg AKDO 14 hinh binh hanh
L4y I d6i xing vai A qua D; lay H ddi xang véi A qua B. Tt giac ABCD phai c6 thém diéu

kién gi dé I d6i xiang voi H qua AC
Bai 4: Cho AABC vudng & A. K¢ AH L BC. Goi P, Q la diém dbi xang cua H qua AB va AC

a. Chtmg minh: P va Q di xiing qua A

b.

Cho HP cat AB tai |, HQ cit AC tai K. Goi M, N 1a trung diém cua BH va CH. Ching

minh: t& giac MNKI Ia hinh thang vuéng
c. Vi diéu kién nao caa AABC thi tir giac MNKI 12 hinh chit nhat
Bai 5: Cho hinh thoi ABCD. Goi E 1a diém di xing cua A qua B, F 1a diém ddi xung cia C qua B
a. Chung minh: ti giac ACEF Ia hinh chir nhat
b. Chuang minh: AF // BD
c. Cho DE cit BC tai P, DF cit AB tai Q. Chttng minh: AC = 2PQ

d.

Hinh thoi ABCD phai thém diéu kién gi ¢&& ADCE Ia hinh thang can
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Bai 6: Cho hinh vudng ABCD canh a. Goi M 1a trung diém cua AB, N 1a giao diém ciia DM va
CB.

a. Chung minh: Tu gidc ANBD la hinh binh hanh.

b. Ké tia Cx // DN, Cx cit AB tai P. Chang minh: t& giac MNPC Ia hinh thoi

c. Tu giac DNPC c0 la hinh thang ? Hinh thang can khéng ? Vi sao ?

d. Cho MC cét BD tai G. Tinh S_, theoa
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Budi7+8: PINH LI TA—LET. TINH CHAT PUONG PHAN GIAC
TAM GIAC PONG DANG

1. Pinh li Ta-1ét trong tam giac

e Doan thing ti 18: Hai doan thang AB va CD goi la ti I¢ véi hai doan thang A'B' va C'D"
AB A'B’ h AB CD A

néucotiléthic ——="—_hay —— = ~—
CD C'D' A'B' C'D’
e Dinh i Ta-lét trong tam giac: Néu mot duong thing song
D E

song v&i mot canh cua tam giac va cat hai canh con lai thi

n6 dinh ra trén hai canh d6 nhirng doan thang twong tngti lé B C
AABC _ AD _AE AD _AE
DE//BC ~AB AC DB EC

2. Pinh li dao va hé qua cuaa dinh li Ta-1ét
a. Hé qua ciia dinh Ii Ta-1ét: Néu mot duong thang cat hai canh cia mot tam giac va song song

véi canh con lai thi n6 tao thanh mét tam giac mai ¢6 ba canh twong tng ti 1€ véi ba canh cua tam

giac da cho. 4
AABC _ AD _AE _DE /\
DE//BC ~ AB AC BC D E

Cha y: hé qua trén van dung cho trudong hop dudng thang a song 3 c

song véi mot canh cua tam giac va cat phan kéo dai cua hai canh con lai
b. Pinh Ii Ta-1ét d@ao: Néu 1 duong thang cat hai canh cuia mot tam giac va dinh ra trén hai canh
nay nhiing doan thang twong &ng ti I¢ thi duong thang d6 song song véi canh con lai cua tam giéc.
AD _AE . DE/BC
DB EC
3. Tinh chit dwong phan giac caa tam giac
e Trong tam giac, duong phan giac ctiia mot goc chia
canh d6i dién thanh hai doan thang ti I& vai hai canh
ké hai doan 4y.
AABC DB AB
=>—=—
A=A, DC AC
e Chay: Pinh Ii vin ding di vai tia phan giac cia goc ngoai cua tam giac
{AABC(AB #AC) EB AB
- =

As=As EC AC
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4. Tam giac dong dang

Hai tam gi4c goi 1a dong dang véi nhau néu chiing c6 ba cip goc bang nhau d6i mot va ba

cap canh tuong tng ti 1€
A=A'B=B'C=C'
AABC 2 AA'B'C'< 3 AB BC CA

A'B' B'C' C'A’

Truong hop ddng dang thi nhat:  Néu AABC va AA'B'C' ¢é:
AB BC CA
A'B' B'C'" C'A

Truong hop déng dang thir hai:  Néu AABC va AA'B'C' ¢6:
A=A va 2B - CA L aBCoAA'B'C (c.g.0)

A'B'" C'A’
Truong hop déng dang thir ba:  Néu AABC va AA'B'C' ¢é:

— AABC 0 AA'B'C' (c.c.C)

A=A, B=B'thi AABCAA'B'C' (g.g)

5. Cac trwong hop dong dang cia tam giac vudng

Néu tam giac vudng nay c6 mot géc nhon bang goc nhon cua tam giac vudng kia thi hai
tam giac d6ng dang
Néu tam giac vudng nay cé hai canh géc vuéng ti 1 véi hai canh géc vudng caa tam giac
vuong kia thi hai tam giac dong dang

B

':I—'C A’ C’
A .

Trwong hep dong dang dic biét

Néu canh huyén va mét canh goc vubng cua tam giac vudng nay ti I¢ vai canh huyén va
mot canh goc vudng caa tam giac vudng kia thi hai tam giac vudng d6 dong dang.
Néu AABC va AA'B'C’ c6: A= A'=90° va -2 _ BC
. A'B'" B'C'
thi AABC > AA'B'C' (canh huyén — canh goc vudng)
Ti s6 hai duong cao, ti s6 dién tich ciia hai tam gidc d6ng dang
Ti s6 hai dudng cao twong (ng cua hai tam giac ddng dang bang ti s6 dong dang
Ti s6 dién tich cua hai tam gidc ddng dang bang ti sé ddng dang.
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Bai 1: Cho hinh chit nhat ABCD ¢ AB = 18cm, AD = 12cm. Goi M 1a trung diém cua AB. Tia
DM ciat AC tai N, cit tia CB tai P

a. Tinh do dai cac doan DM, DN, DP

b. Khéng sir dung két qua tinh duoc & cau a, hdy chitng minh DN? = NM.NP
Bai 2: Cho AABC can tai A c6 chu vi 1 80cm. Pudng phan gi4c cia A va B cat nhau tai I, Al
cit BC tai D. Cho % =%. Tinh céc canh cia AABC
Bai 3: Cho hinh thang can ABCD c6 AB la day nho. Biét BD L BC, dudng cao BH chia day DC
thanh hai doan DH = 16cm, HC = 9cm

a. Tinh d6 dai BH, AC

b. Tinh chu vi va dién tich cta hinh thang ABCD
Bai 4: Cho AABC vuéng tai A, AB = a, AC = 3a. Trén canh AC lay cac diém D va E sao cho
AD=DE =EC

a. Tinh céc ti sd %;% b. Chtrng minh ABDE > ACDB c. Tinh AEB+ACB

Bai 5: Cho hinh vuéng ABCD. Lay E thudc doan BC, ké tia Ax vudng gdc véi AE, Ax cit CD tai
F. Trung tuyén Al cua AAEF cat DC tai K. Qua E ké duong thang song song véi AB, cat Al tai G.
a. Ching minh AF = AE va ti giac GEKF la hinh thoi
b. Chtitng minh AAKF <> ACAF c. Chuang minh AF.AE = FC.GE
Bai 6: Cho AABCvudng tai A, dudng cao AH. Goi E, F lan luot 1a hinh chiéu cua H trén AB, AC.
a. Tu giac AEHF la hinh gi? Vi sa0?
b. Chéng minh AAEF o ACAB
¢. Cho AH=24mc; BC =5cm. Tinh S

AEAF
d. LAy I d6i xtring véi H qua AB. Tir B ké duong thang vudng goc voi BC cat Al ¢ K. Chang
minh KC, AH, EF déng quy.
Bai 7: Cho AABC vubng & A, trung tuyén BD. Phan gi4c cua BDA va BDC cit AB va BC lan
lwot & M va N. Biét AB = 16cm; AD = 12cm
a. Tinh d6 dai cac doan thang BD, BM
b. Ching minh MN // AC
c. Tu giac MACN la hinh gi? Tinh dién tich t&r giac do
d. Tinh ao

DNM
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Bai 8: Cho AABC nhon, cac duong cao AM, BN cit nhau tai K
. Chang minh AAKN <o ABKM

o o

. Ching minh AAKB <> ANKM
c. K& MH L AC(H e AC). Chuang minh MC? = AC.HC

d. Goi la giao diém cua KH va MN. K¢ IE L AC(E € AC). Goi F 14 giao diém ctia IE va KM.
Chang minh L + 1 _2
KN MH EF

Bai 9: Cho hinh vuéng ABCD, M, N lan luot 1a trung diém cua AB, BC. Ké DN nCM ={1}

a. Chung minh DN 1L.CM

b. Chang minh CI.CM = CN.CB

c. Ching minh DI = 2CI; DI = 4IN

d. Goi P 1a trung diém cua CD, AP cit DI tai H. Tinh dién tich tir giac HICP biét AB = a.
Bai 10: Cho AABC c6 A=60°. Cac duong cao AD, BE, CF cét nhau tai H.

a. Chang minh AC.AE = AB.AF

b. Chting minh ABHC <> AFHE

S
c. Tinh —2%&C
AIAF

d. Goil, K, L, M lan luot I hinh chiéu vubng goc cta D trén cac duong thang AB, BE, CF,
AC. Chitng minh rang |, K, L, M 1a bén diém thang hang
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BAI TAP VE NHA BUOI 7 + 8

Bai 1: Cho tam giac ABC c6 BA = 3cm, BC = 7cm, BD la duong phén giac ( D thuoc AC). Ké
AH, CK vudng géc vai BD.

a. Ching minh AAHD > ACKD b. Chung minh AB. BK = BC. BH

c. Qua trung diém | caa AC ké dudng thang song song BD, cat BC tai M, cat tia AB tai N.
Chung minh AN = CM

d. Chang minh S,,. =5S,,,
Bai 2: Cho tam giac ABC vudng tai A (AB < AC). Ké duong cao AH. Tur H ké HE vudng géc vai
AB (E thuoc AB), ké HF vudng goc véi AC (F thuoc AC)

a. Chting minh AAHB <> ACAB b. Chtng minh AC? = CH.BC

¢. Biét BH = 4cm, CH = 5¢cm. Tinh chu vi caa tam giac ABC.

d. Tir Aké Ax // EF, tir B ké By vudng goc véi BC. Tia Ax cat By tai K. Goi O 1a giao diém
cua EF va AH. Chitng minh C, O, K thing hang.
Bai 3: Cho tam giac ABC vubng & A. Trén tia ddi cua tia AB, lay diém E sao cho AB = 2AE.
Trén tia d6i cua tia AC lay diém F sao cho AC = 2AF.

a. Chang minh FE // BC.

b. Ké AH vudng géc véi BC tai H. Chirng minh AC*= CH.CB

c. V& tia phan giac CD cua goc ACB (D thudc AB), CD cit AH & |. Ching minh % = %

d. Cho AF =1,5cm; AE =2cm. Tinh d6 dai AH va dién tich tam giac HIC
Bai 4: Cho tam giac ABC vuéng tai A. Ké phéan giac BE cua goc ABC ( E thuoc AC). Tu C ké
duong thang vudng goc véi duong thang BE tai D.

a. Chung minh AABE «» ADCE

b. Chung minh AAED <> ABEC

c. Chung minh AD = DC

EA

d. Ké duong cao AH cua tam giac ABC cit BE tai K. Chang minh % =t

Bai 5: Cho tam giac ABC c6 ba gdc nhon, cac dudng cao BM, CN cit nhau tai H.
a. Ching minh rang: HB.HM = HC.HN
b. Chiing minh ANHM <> ABHC
c. Giasir goc BAC = 60°. Chirng minh dién tich ABHC gap 4 lan dién tich ANHM
d. Chuang minh rang: BM.CN= MN. BC+BN. MC
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Bai 6: Cho tam giac nhon ABC. Cac duong cao BE, CF cét nhau tai H.

a. Chirng minh ABHF «» ACHE b. Chung minh HE.HB = HF. HC

c. T E ha El L BC (I thugc BC). Biét EC=15cm; IC= 9cm. Chimg minh ABEC o A EIC.
Tinh BC va BE.

d. Chirng minh: BH.BE + CH.CF = BC?
Bai 7: Cho hinh chir nhat ABCD, AB = 8cm, AD = 6cm. Ké AM L BD (M thugc BD)

a. Chung minh A ABD «> AMAD

b. Tinh doan DM.

c. buong thang AM cit cac duong thiang DC va BC thu tu tai N va P.
Chitng minh AM?= MN. MP

AB BC BD

d. Ly diém E trén canh AB, F trén canh BC, EF cit BD ¢ K. Chang minh —— + == =——
BE BF BK

Bai 8: Cho hinh vudng ABCD va mét diém E bat ki trén canh BC. Ké tia Ax L AE cét dudng
thang CD tai F. Ké trung tuyén Al cua A AFE va kéo dai cit DC tai K. Qua E ké duong thing
song song vaéi AB cat Al tai G. Chiing minh:

a. AE = AF

b. Tu giac EGFK la hinh thoi

. AFIK » AFCE

d. EK = BE + DK va khi diém E chuyén dong trén BC thi chu vi tam giac ECK khong doi.
Bai 9: Cho hinh binh hanh ABCD cé goc A nhon. Ké BI 1. AC; DK 1 AC.KéCM 1L AB,
CN L AD.

a. Chang minh AK=CI b. T giac BIDK Ia hinh gi?

¢. Ching minh AB.CM = CN.AD d. CMR: AD.AN + AB.AM = AC?
Bai 10: Cho tam giac déu ABC. Goi O 1a trung diém ciia BC. Tai O dung xOy =60°. Tia Ox cit
AB tai M, tia Oy cit AC tai N. CMR:

a. ABOM o ACNO

b. BC?=4.BM.CN

c. ABOM o AONM. Tur d6 suy ra MO la tia phan giac ctia goc BMN

d. ON?=CN. MN
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